
1 Ïîëóïðèçíàê ðàâåíñòâà òðåóãîëüíèêîâ

1.1 Ñîâñåì íåìíîãî òåîðèè

Çàäà÷à 1 Ðàâíû ëè äâà òðåóãîëüíèêà ABC è A′B′C ′, åñëè èçâåñòíî, ÷òî ∠A = ∠A′, AB = A′B′,
BC = B′C ′?

Îòâåò íà ýòó çàäà÷ó, ïîëó÷åííûé, íàïðèìåð, ñ ïîìîùüþ òåîðåìû ñèíóñîâ (à íàì íóæíî ìåòîäàìè
âîñüìîãî êëàññà!) äàåò îòâåò. Ïðè âûïîëíåíèè óñëîâèé ïðåäûäóùåé çàäà÷è ëèáî òðåóãîëüíèêè ABC è
A′B′C ′ ðàâíû, ëèáî ∠C + ∠C ′ = 180◦.

Âîîáùå, î÷åíü ïîëåçíî èçó÷èòü òåîðåìû ñèíóñîâ è êîñèíóñîâ!!!

Çàäà÷à 2 Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ∠A = ∠A′ > 90◦, òî òðåóãîëüíèêè ðàâíû.

Çàäà÷à 3 Äîêàæèòå, ÷òî åñëè BC = BB′ > AB, òî òðåóãîëüíèêè ðàâíû.

1.2 Ïðèìåíåíèå ïîëóïðèçíàêà

Çàäà÷à 4 Â íåðàâíîáåäðåííîì òðåóãîëüíèêå ABC áèññåêòðèñû AA1 è BB1 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå I.
Íàéäèòå óãîë C, åñëè A1I = B1I.

Çàäà÷à 5 Ïóñòü â îáîçíà÷åíèÿõ ïðåäûäóùåé çàäà÷è ∠C = 60◦. Äîêàæèòå, ÷òî
à) A1I = B1II;
á) íàéäèòå óãîë IA1B1.

Çàäà÷à 6 Áèññåêòðèñû âíåøíèõ óãëîâ ïðè âåðøèíàõ A è B òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå
J , ïðè÷åì AJ = BJ . Íàéäèòå AC, åñëè ∠ABC = β, à ðàäèóñ îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà
ABC, ðàâåí R.

Çàäà÷à 7 Ïóñòü I � öåíòð âïèñàííîé â òðåóãîëüíèê ABC îêðóæíîñòè, à J � öåíòð âíåâïèñàííîé
îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü ïåðåñåêàåò IJ â åãî ñåðåäèíå.

(Ýòà òî÷êà ïî òðàäèöèè Ðóñàíîâñêîãî ëèöåÿ îáîíà÷àåòñÿ W , à óòâåðæäåíèå � ÷àñòü ëåììû î òðèëèñò-
íèêå.)

Çàäà÷à 8 ×òî ìîæíî ñêàçàòü î òðåóãîëüíèêå ABC, åñëè áèññåêòðèñû åãî óãëîâ A è B îáðàçóþò ðàâ-
íûå óãëû ñî ñòîðîíàìè BC è AC ñîîòâåòñòâåííî.

Çàäà÷à 9 Â òðåóãîëüíèêå ABC öåíòð îêðóæíîñòè, ïðîâåäåííîé ÷åðåç ñåðåäèíû ñòîðîí òðåóãîëüíèêà,
ëåæèò íà áèññåêòðèñå óãëà C. Íàéäèòå óãîë C.

(Ýòà îêðóæíîñòü � îêðóæíîñòü äåâÿòè òî÷åê.)

Çàäà÷à 10 Â òðåóãîëüíèêå ABC AB = 6, BC = 16. Èçâåñòíî, ÷òî öåíòð îêðóæíîñòè, ïðîõîäÿùåé
÷åðåç âåðøèíó B è ñåðåäèíû ñòîðîí AB è AC, ëåæèò íà áèññåêòðèñå óãëà C. Íàéäèòå AC.

Çàäà÷à 11 Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû áèññåêòðèñû BB1 è CC1. Íàéäèòå óãîë A, åñëè èçâåñòíî,
÷òî ∠C1B1B = 30◦, à ∠C 6= 120◦.

Çàäà÷à 12 Â òðåóãîëüíèêå ABC ∠BCA = 120◦. Íàéäèòå ∠BB1C1.

Çàäà÷à 13 Ïóñòü AA1, BB1, CC1 � áèññåêòðèñû òðåóãîëüíèêà ABC. ×åðåç âåðøèíó C ïðîâåäåì ïðÿ-
ìóþ `, ïàðàëëåëüíóþ AB. Ïóñòü ïðÿìûå A1C1 è B1C1 ïåðåñåêàþò ïðÿìóþ ` â òî÷êàõ D è E ñîîòâåò-
ñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî CD = CE.

Çàäà÷à 14 Ïóñòü AA1, BB1, CC1 � áèññåêòðèñû òðåóãîëüíèêà ABC. Íàéäèòå óãîë C, åñëè ∠A1C1B1 =
90◦.


